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1-e77 x>0ey>0;
0, caso contrério,
pode ser uma funcdo de distribui¢do conjunta? Explique.

1. Afungdo F(x,y)= {

2. A funcdo de distribui¢do conjunta de (X,Y) é dada por:

(0, x<Oouy<Oouxz=y

2x2y2 — x4

16

8x2% — x*
T,OSX<2,)/22

\ 1,x=>2,y=>2,x<y.

,0<x<y,0<y<?2
FX,Y(er)=<

a) Obtenha as fungdes de distribuicdo marginais de X e Y.
b) Calcule a densidade conjunta entre X e Y.
c) Calcule as densidades marginais de X e Y de duas maneiras diferentes.

3. Sejam X e Y variaveis aleatorias relacionadas pela funcéo:

—(2x+X)

f(x,y)=4 © 2, x>0,y>0
0, c.C.

a) E f(x,y) uma densidade conjunta?

b) Xe Y sdo independentes?

c) Encontre as densidades marginais de X e Y.
d) Quanto vale P(X <1, Y<2)?

4. A densidade conjunta de X e Y € dada por
fixy)=1/2, -1<x<1,-1<y<1.

a) Calcule as distribui¢cbes marginais.
b) Xe Y sdo independentes?
c) Determine a funcéo de distribuicdo conjuntade X e'Y.
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10.

Considere a funcdo f(x,y) =k, definida sobre o conjunto A = {(x,y)/x* +
2

y* <1}

Encontre o valor da constante k para f(x,y) ser densidade conjuntade X e Y.

Calcule as distribui¢des marginais.

X e 'Y sdo independentes?

Seja (X, Y)~NB(uq, U2, 01, 02, p). Calcule as distribuigdes marginais.

Seleciona-se, ao acaso, um ponto do circulo unitario. Sejam X e Y as coordenadas do
ponto selecionado.
Qual a distribuicéo do vetor (X,Y)?

Determine P(X <Y),P(X >Y)eP(X =Y).

Um ponto (X,Y) é selecionado ao acaso do quadrado com vértices (—1,0),
(0,-1), (0,1) e (1,1).

Encontre a densidade conjuntade X e Y.

Encontre as densidades marginaisde X e Y.

X e Y sdo independentes?

Um ponto (X, Y, Z) é escolhido aleatoriamente dentro de uma esfera de raio 1.
Encontre a densidade conjuntade X,Y e Z.

Encontre a densidade conjuntade X e Y.

Encontre uma expressao, na forma de integral, para a densidade marginal de X.

A densidade conjunta de X e Y é dada por:
1/4,-2<x<00<y<1
fxy) = {1/4,0 <x<1,-2<y<0
0, c.c

a) Calcule as distribuicdes marginais.

b) X e Y séo independentes?

c) X e 'Y sdo identicamente distribuidas?

d) Determine a funcéo de distribuicdo conjuntade X e Y.

11.

Sejam X e Y variaveis aleatorias com densidade conjunta

e¥0<x<
F(x, y)={o . y

Calcule as densidades marginais de X e Y.

12. Sejam X e Y variaveis aleatorias com densidade conjunta dada por:

4xy,0<x<1,0<y<1
0, c.C.

f(X,y)Z{

a) Mostre que f(x,y) é uma densidade conjunta.



b) Encontre as densidades marginais de X e'Y.
c) X e Y séo independentes?

d) Calcule P(X < 1/2).

e) Quanto vale P(X < 1/2, Y< 1/2)?

13. A superficie de tensdo X1 e a acidez X» de um certo composto quimico sdo variaveis
aleatdrias com densidade conjunta dada por

f(xl,x2)=%(3—x1—x2), O0<x,<L0<x,<2.

Verificar se a superficie de tenséo depende da acidez.

14. Dois tetraedros (dados com quatro faces) com as faces numeradas de 1 a 4 séo
langcados e os numeros das faces voltadas para baixo sdo observados. Sejam X e
Y as seguintes variaveis aleatorias:

X: maior dos nimeros observados;
Y: menor dos nimeros observados.

a) Descreva o espaco amostral Q para esse experimento.
b) A que eventos de Q corresponde o evento [ X=4, Y=1]?
c) Encontre a distribuigdo conjunta de Xe'Y.

d) Calcule as distribui¢cbes marginais.

e) Xe'Y sdo independentes?

15. Numa certa confec¢do, uma maquina de costura industrial é utilizada, na parte
da manh@, para costuras simples e na parte da tarde, para fazer arremates. Sejam
as variaveis aleatorias
X: nimero de vezes que a maquina para devido a problemas, na parte da manha.

Y: numero de vezes que a maquina para devido a problemas, na parte da tarde.

A partir de longos periodos de observacéo, a seguinte distribuicao de
probabilidade conjunta de X e Y foi determinada

X \Y 0 1 2
0 0.1 0.2 0.2
1 0.04 0.08 0.08
2 0.06 0.12 0.12

a) Encontre a Funcdo Distribuicdo (Acumulada) Conjuntade X e 'Y

b) Encontre as distribuicfes marginais
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